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e La densité de la variable aléatoire V est donnée par :

d ; _ {0, : s1t<0
v(t) = 7 (1-PV2t))= { e sit >0,

¥xercice 3

1) Onadet A =0,donc f nest pas bijctiVé. '

2) @ Ker f = Vect(1,1,~1).

& Comme ( f{e;) f (82)) forme un qy*:réme libre de R3 et dlm 2. alors

PA(X) = det (A~ XI) = —»;{(x 1)(x . z)

Alors Jes valems proprw de A sont; 0 l et 2
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oy w(0) = -2.

5) La matrice de passage de B i B’ est donnée par :

1 2 0 | , 1228
P= 1 1 1 . Beplee PR="F+0: %}
-1 -8 =1 , —=E -2 &1

6) Puisque A est disgonalisable, alors 4 = PDP %, oa D est la matrice

diagonale suivante :

00 0
D=0, Bl =
062

: it
Digh A™ = PD"P~), ame D = ( 0
0
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Ce qui donne que :

0 2 5 )
Ars | —om g o ggon |
gn ____21&-’-?-1 aiiom

7)a) On a u(t) = 2(t) — 2u(t) — 22()
v(t) = y(t) +2(t)
wit) = —z(t) + 2‘3@)’»‘ + 2(t).

b) En utilisant les égalités suivantes
(1) = 2(t) +2At)
V{6 = —2a() + 5y(l) + 32()
2'(t) = 2=(t) — 4y(t) — 2z(2).
On obtient que :
Y(R) =) - (1) - 22 =0
V() =y () + () = yl(t) + 2(8) = u(®) .
W(t) = () + () + ) = 2lt) F Ayt + 20) 2Twlr).
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De plus, comme z(0} = z(O)—-: 0 et (0} = 1, alors u(0) = 2, vr(-O} =1




8

¢) 11 est clair que u(t) = 2, pour tout ¢ € R.

D’autre part, comme v est.solution de 1..’équa.tion différentielle :

v(t) — v{t) =0, avec v(0) = -1, alors v(t) = —e™*, pour tout t € R.

De méme, on a : w(t) = —2e %, pour tout t € R.

Ce qui donne, en utilisant que X(&) = PU(t}), Vexpression des fonctions
Y2

A z(t) =22

{ yity=2-cf —2e

() = -2 4267




