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N.B L’usage d'une calculatrice n’est pas autorisé.

(1) (a) Justifier que pour tout réel t, 1 —e* = —2i sin(—é—)e"%.

(b) Déduire la forme exponentielle de 1 — e* pour ¢ €]0, 2].
17+

(2) (a) Soit z € C\{1}, montrer par récurrence que pour tout n € N*, kZO'f = 2

22
(b) Calculer la somme T = 3" ¢'%.
k=0

(c) Déduire que T = 1 +1 %é )) (en utilisant 1 (a)).

(d) Déduire la somme S = Z sin(%).

k=0

(3) a) Soit S; = Z sin(£Z). Montrer & P'aide du changement de variable p = 23 — k,

que: Sy = Z sin(Z2). (on rappelle que Vz € R, sin(m — z) = sin(z))
p=0
(b) En déduire que S; = 15.
(c) Trouver le?® — 1] pour k € {0, ..., 11}. (Indication: utiliser 1 (b))
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(d) Déduire S; = Z[ez 22 — 1.

Bon travail.



