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Exercice 1:
1) Soit I’application f de IR vers IR telle que f(x) =6 x + 1, pour tout élément x deIR.
a) Justifier que f est injective.
b) Justifier que f est surjective. Déduire que f est bijective et donner sa bijection réciproque.
2) Soit ’application g de IR vers IR telle que g(x) =x 2 pour tout élément x de IR .
a) Déterminer g ([0, 31) etaussi g([-4, 0]).
b) Déduire g([-4, 31]).
3) Déterminer g ([-4, 31~ [0, 5]) et g([-4,31)n g([0, 5]). Comparer alors ce deux
ensembles g([-4, 31n[0, 5]) et g([-4,3]) » g([0, 5]) (: sont-ils égaux ounon).
Exercice 2:

1) Déterminer par transformations élémentaires (dites aussi opérations élémentaires) les solutions du systeme

( S;) suivant ,

3x+5y—-2z=1 ou x,y et z sontdansIR

x+2y-2z=0
(S) : {
2x+z=0

2) Méme question pour le systeéme ( S ) suivant ,

x+2y—-z=-1
(S2) : {3X+5y~22=0 oi x,y et z sontdansIR
2x+3y—z=1

Exercice 3 :

a 0
1) Soit la matrice A= [0 A ou o et B sont deséléments de IR.

Déterminer A’ (ou A? est la matrice produitde AparA).



P 0
2) Prouver en raisonnant par récurrence que pour tout p de IN¥, AP = Iio(‘) 5 p] ,

( ou Alest A et pour tout k de IN*, A¥*L= p AE , C’est-a-dire que AX "1 est 1a matrice produit de
AparAk,en particulier A2=AA et A3 =AA? ).

0
3) Soit la matrice B = ‘:1 o

}. Déterminer le deux matrices B2 et B> ( ot B2=BB et B'=BB?).

10
4) Prouver alors que B* = (ou B*=BB’ ).
01

5) Déduire le deux matrices B0 o PR

( Indication: B™™® =B™B" et B"" = (B™)" pourtoutmetn dansIN ).

Bonne chance



