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Exercice 1: Soit dans Ms(IR) la matrice M = | -3 -5 2
-2 0 -1

1) Déterminer le déterminant de M ( c’est une 1% méthode ).
2) Déterminer le déterminant de M par une autre méthode ( c’est la 2°™ ) et aussi une autre ( c’est la 3°™).

3) Déduire que M est inversible.

-5%2 -1
4) Soitlamatrice N=| 7 -3 .1 |. Déterminer le deux matrices produit MN et NM de MetNet
10 -4 1

en déduire alors que N est la matrice inverse M " de M .

—a-2f+y =a
5) Déduire que pourtout (a, b, c) donné dansIR® le systétme - 3a — 54 + 2y = b posséde des
-200 -y =c¢

solutions o, B et y uniques dans IR qu’on demande de déterminer.

—a-2+y =0
6) Déduire en prenant en particulier (a,b,c) = (0,0,0) que le systéme <-3a ~ 58 +2y =0
-2 -y =0

posséde des solutions a., f et y uniques dans IR qu’on demande de donner.

Exercice 2 1 Soit IR? espace vectoriel sur IR, dit aussi le IR-espace vectoriel IR3, muni de « + » et « . » usuelles
(%2 ,¥1,21) + (X2,y2,22) = (xa+X2a ,y1+y2, 21+22) et A(x,y,2) = (Ax,Ay,Lz) pourtout L
de IR ) et soit les trois vecteurs wi , w; et ws suivants,

wi=(-1,-3,22)  ,  wy=(2,5,0) ,  wi=(1,2,-1)

1) Prouver que {w; ,w; , ws ) estlibre.




2) Prouver que (w1 ,W; , wi) estgénérateur de I'espace IR
3) a) Justifier que (w; , w2 , ws) est une base de I'espace IR3.

b) Donner pour tout (a, b,c) élémentde IR® lesréels o, B et y tel que ow;+Pws +yws = (a,b,c).
Exercice 3: Soit IR? Pespace vectoriel sur IR, dit aussi le IR-espace vectoriel IR®, muni de « +» et «. » usuelles

et soit Fensemble F= { {x,y,2)eIR® | x-y-2=0 }.

1) a) Prouver que pour tous éléments u etv de F, u+vefF
b) Prouver que pourtous éléments u de F et AdelR, AuefF
2) Déduire alors que F est un sous-espace vectoriel du IR-espace vectoriel IR®.
3) a) Vérifier que F peuts’écrire F = { x(1,01)+y{(0,1,-1) | x,y €lR }

b) Déduireque { (1,0,1), (0,1,-1) ) estunebase de F.

Bonne chance





