Université de Sfax
IPEIS A.U. 2024-2025

B&G1

Math. / Algébre

[D.CN"1)

Exercice 1: Soit le nombre complexe j = ef27/3 (= L 4 j 2
s 2 2
1) a) Justifierque j3 =1 et que -l- =j :

i

b) Déduire que j2=j .
2} Soit n € IN. Déterminer j".

( Indication : distinguer les trois cas: n=3p , n=3p+1 et n=3p+2 oUpelN).

3) Soit z un nombre complexe # 1. Prouver par récurrence que pour tout entier naturein>1,

n l_zﬂ+1
> 2 =
k-0 -2z
L. 2025 2026 2027
4) Déduire Y j , ¥ j et T j.
k=0 k=0 k=0

Exercice 2: Soit x € IR.
1) Justifier que, cos(4x) + isin(4x) = ( cosx +isinx)%.

2) Justifier que pour tous u et v nombres complexes,

3 4

(u+v)*=u*+4ud3v+6u?vZ+4uvdi+v
( Indication : le binéme de Newton donne une méthode rapide ).
3) Déduire ( en utilisant 1) et 2)) que,

cos(4x) =8(cosx)* - 8(cosx)? + 1

Bonne Chance





