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Exercice 1: Soit dans Mz {IR) lamatrice M = |1 -2 1. Déterminer le rang de M par transformations
¥ ¥ 3

éiémentaires (opérations élémentaires) sur les lignes.
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Exercice 2: Soit dans Mz (IR} la matrice B = (3 5 - 2“‘ . Déterminer la matrice inverse B™*de B par
i
147 ~4!

transformations élémentaires {opérations élémentaires) sur les lignes.
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Exercice 3: Soit dans Mz {IR} la matrice N = |- 1 0 Oi ;
0 1 0]

e

{ On rappelle que le coefficient d'une | éme ligne et | éme colonne d’une matrice produit AB dans Mia{IR} est le produit de

o 0 o] ¢ o
fa iéme ligne de A parla j éme colonne de B, que S»:EG 0 0f et a=]0 1 {)i avec pour toute matrice M dans
000 lo 0 1]

Ma(iR}, IsM =M =Mz L

1} a) Déterminer la matrice M ¥,

bl Vérifier alors gue N* est la matrice nulle Ga.

2} Onpose P =iz + N,

2} Vérifiergue P =l + 3N + 3N,

bl Déduireque P3 =3 + 3{P -3 }P.

¢} Déduire gue P est inversible et donner la matrice inverse P de Penfonctionde P et k.
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3) Soitlamatrice A= 1

d) Déduireque P'* = | 1 0].
=1 =1 1]
-1 0 o}
0 OJ eton pose D = PPLAP.
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a) Déterminer la matrice D.
b} La matrice D est-elle diagonale ? Déterminer la matrice D ® pour tout entier n dans IN*,
¢} Prouvergue A = PDP*,

d) Enutilisant la formule A™= PD"P? , déterminer la matrice A™, pour tout entier n dans IN*.
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