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N.B : Aucun document n’est autorisé et ’usage de la calculatrice est interdit.

EXERCICE N°1 :

1)Montrer qu’il existe a et b € R tel que :

1 a " b
x2-1 x-1 x+1°

2)Déterminer les primitives sur |1, +oo[ de ERTY

3)Soit (E) I’équation différentielle définie par :

(E):y' - y=2x—1.

X% =1
a/ Résoudre sur |1, +oo[ ’équation homogeéne associé a(E).
b/ Vérifier que la fonction f(x) = x* — 1 est une solution particuliére de (E).

¢/ Déduire ’ensemble des solutions de (E)sur |1, 4] .

EXERCICE N°2:

On considere les équations différentielles suivantes :
2 1
(E):y" +; y -y S telque x € |0 ,+c0 .|
(E'):z" —z=1.
Onpose:y = f (y solution de (E) < z solution de (E")).

1)Effectuer le changement de ’inconnu précédent dans I’équation différentielle/
et vérifier que (E) se ramene a I’équation (E’).
2)Résoudre I’équation différentielle(E").

3)Déduire les solutions de ’équation différentielle(E) .



EXERCICE N°3 :

Soit la fonction f définie par :

1+x
1—x

®

Fix) = (—%+ x—3x%)In

1) a/ Déterminer le domaine de définition de f.
b/ Donner le développement limité a Pordre 4 de In( —E—E) au voisinage de zér-
¢/ Déduire le développement limité a Pordre 3 de f au voisinage de zéro.

d/ Montrer que f est prolongeable au point 0

¢/ Donner I’équation de la tangente T a Cy au point d’abscisse 0 ainsi que sz

position relative par rapporta Cy .

2) a/ Donner le développement limité de ﬁf-)-

a Pordre 2 au voisinage de +oo.

b/ Déterminer I’équation de I’asymptote oblique A au voisinage de +oo ainsi
sa pesition relative par rapport aCy au voisinage de +oc .

Or donne :

2 3 4
In(1+x) =x- 3{2— + % = % + -=w+(—~1)””1§;+ O(x?).

n(l-x)=—-x-=—=>—-—== e e i;—f—+ O(xP).



