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EXERCICE N° 1 :

Calculer les limites suivantes :

1i sinx Ii sin 2x—x
e 2 eZx_1 M0 In(1+x)
" 1 . 1+x
lln’lx_')o-— arctg . llmx__,l— arctg K
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EXERCICEN®°2:

On considére la fonction f définie par :
f(x) = arctgx + arctg(%)

1)Déterminer le domaine de définition D de la fonction f.
2)Déterminer le domaine de dérivabilité de f et calculer sa dérivée.

gsi x>0
3)Déduire que f(x) ={ =

=3 six<0

PROBLEME :

| Soit f la fonction définie parf(x) = % (4+x?).

A /1) Dresser le tableau de variation de f sur R.
— e ————



2) Montrer que : pour tout x € R, ona:
sixel0,1]= f(x)€[0,1].
Si xX€E[4+ o = f(x) € [4,+x].

3) Résoudre dans R I’équation : f(x) = x.

4) a/ Montrer que :Vx € [0,1];|f'(x)| <

il

b/ Montrer que :Vx = 4; f'(x) =

vl

B/ On considére la suite U définie par :

1
U ERetUn+1=-5- (4+U?%); vneN.,

1)Dans cette question on prend U, = 0.
a/ Montrer que : pour toutn € N; U, € [0,1].

b/ En utilisant ’inégalité des accroissements finis ; montrer que pour
2 .
toutn €N; |U, ;1 — 1| < = U, — 1].

¢/ A P’aide d’un raisonnement par récurrence , montrer que :
2
VvneN; |[U,—1| < (E')n

d/ En déduire que la suite (U,,) est convergente et préciser sa limite.
2)On suppose dans cette question que Uy = 6.

a/ Montrer que : Vn e N;U,, € [4; +ol.
b/ Montrer que :Vn € N; U, ., — 4 = —2— U, -4
¢/ Démontrer que : VR e N; U,, > 4 + 2(%)" g

d/ En déduire alors lim,,_, ., U,,



