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Exercicel :
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Montrer que sup B = ¢ + sup A.

On suppose que A admet un maximum. Montrer que 53 aussi et le calculer.
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On suppose que A n’admet pas de maximum. Montrer que B non plus.
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. Soit y une fonction deux fois dérivable sur | —oo, 0]. On pose pour t € R, g(¢) = y(—¢').
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(a) Montrer que y est solution de (E) si et seulement si g vérifie 'équation

(Br):g"(t) + g(t) = —¢  VieR.

(b) Déterminer les solutions réelles de 'équation (F;) sur R.
(¢) En déduire les solutions réelles y de (E) sur | — oo, 0].
2. Dans cette question on résout (E) par une autre méthode , on n’utilisera donc pas
les résultats de la question précédénte .
Soit ¥ une fonction deux fois dérivable sur | — oo, 0].
(a) On pose u(z) = y(z) — 5
Montrer que y est solution de (E) sur | — 0o, 0] si et seulement si u est solution de
I’équation homogene associée a (E), notée (H) : 2%y"(z) + zy'(z) + y(z) = 0.
(b) On pose z(z) = zu/(x) + iu(z).
i. Montrer que u est solution de (H) si et seulement si z est solution de 1’équa-
tion : (Ey) : z2'(z) —iz(x) =0



ii. Déterminer les solutions complexes z de équation (E) sur | — oo, 0].

(c) En déduire les solutions u complexes de (H) sur ] — oo, 0[ puis les solutions com-
plexes y de (E).

(d) En déduire les solutions réelles de (E) sur | — oo, 0].

Exercice3 :
On définit une suite réelle (U, ) en par :

( Un=+vn+TU,, YneN-
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{b) En déduire que pour tout n e N, U, <n + e
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(¢c) Montrer que Up—; = of (T N
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{(d) Déduire que la suite | — / converge vers unc limite & préciser.
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(e} Montrer que U, ~ /n
3. (a) Onpose W, — U, — /n. Montrer que la suite (W, )nen admet une limite que Pon
précisera
(b) Déduire lim U, — U,_;.
n—r+0o0
(c) Justifier alors qu’il existe un entier naturel ng, tcl que pour tout entier naturel n,
; 1
sin > ngy alors U, > U,y — T
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4. (a) Montrer que pour tout n € N*, Upqq — U, est du signe de 1+ U, — U,,_;.

(b) En déduire la monotonie de la suite (U,), & partir d’un certain rang.

Bonne Chance




