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N.B. La clarté et la qualité de la rédaction sont des éléments im-
portants dans 'appréciation de la copie. L’usage des calculatrices est

interdit. Bon courage!

Exercice 1.
Soit n € N, on considére la somme double

Sa= Y, %

0<k<i<n
(1) Montrer que S, = n2"*+! +1.

n
(2) Vérifier que S, = Z(j +1)%.

S

(3) En déduire que

ok l=(n-1)2"+1.

=1

(4) Déterminer alors la valeur de

n p+1

T =% % b,

p=1k=1

Exercice 2.

On note M, (C) I'ensemble des matrices carées d’ordre n, (n € N*) & coefficients

complexes.

(1) Soit A € M,(C) telle que A™ + A1 + ..+ A+1,=0, n € N*.
Montrer que A est inversible et déterminer son inverse.

(2) Soit A € M3(C) définie par:
241 141
A= 0 i
2042 2i+2

On admet que

—-3 -2
A= 0 -1
P -

—t—1
0
-1~ 2

2
0
3

(a) Calculer le déterminant de A et en déduire que A est inversible.
(b) Calculer A% + A% + A puis déduire A™!. *
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(3) Résoudre dans R3 le systéme linéaire suivant:

Wy
(8): R @i+ )z +(E+ Dy~ (E+1)z
(2i+2z+ (2i+2)y— (I +2)2

i
N = O

l



