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Exercice 1

On considére 'équation différentielle suivante :

oY

(E): 22(1 —2)y/ (x) + y(z) = (1 — x) T:i:; z €]0,1[.
. : 1 o’ B
1. Déterminer deux constantes a et g telles que —— = — +

2e(l—z) =2 1-x

2. Résoudre ’équation (E) sur |0,1]

3. Déterminer I'unique solution de (E) définie sur }0, 1] et vérifiant de y(3) = Z.

Exercice 2 [

On note f la fonction d’expression
(z) = aresin(—=)
z} = arcsin{——
(7

et g la fonction d’expression

v 4 z—2
glz) = garecos | —— |.

1. (a) Donner les domaines de définition de f et g.
On notera D le domaine de définition de g dans la suite de Pexercice.
(b) Donner une expression simple de sin?(f(z)) et sin?(g(x)) pour tout = € D.
(¢) Déduire que f = g.
(d) Etuéiier la dérivabilité de g en 1.
(e) Déterminer le domaine de dérivabilité de g et calculer ¢'.
(f) Retrouver, d’une autre facon, que f = g.
2. Soit a €]0, 5|. En vous aidant d’une intégration par parties, montrer que :

1
sinZ(a) a
/2 ft)ydt = prr i

1
" tan(a) N

b



1 5
, . "sinZ(a) d ¢ dt
3. Soit a éJO, Z[. Exprimer L i f(t)dt en fonction de /;1 T

(Ind : On pourra utiliser le changement de variable : ¢ = puis faire une intégration par

sin?(u)’
parties.)

2 dt
4. Déduire une expression simple de / e, pouiz . E]0, 3.
= sin?(t)



