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Exercice 1 - (8pts)

' —

Soient A = ( 31 'I) P = (_tl -:-3."’

1) Montrer que P est inversible et calculer son inverse.

2) Calculer D = P~i4p

3) Calculer D™ tout entier n € N

4) Montrer que pour tout entier n € N, A" = ppnp-1

5) On considere les suites (@, )pey et (bu)nen définies par ay = by = 1 et la relation de récurrence :

Ontq = —ap — 2b ' .
{ prtch in . pour tout entier tout entiern € N
bris = 3a, + 4b,

On pose U, = (g:),n &N
- a/ Montrer que AUy = Uy,
b/ Montrer par récurrence A™Uy = U, ,¥n € N
¢/ Caleuler a,, et by, en fonction den € N
Exercice 2 : (7pts)
1) Soitn € N*. Onpose T, = REZ5(~1)* CHH ot 5, = ¥2_o(~1)k 2
a/ Ecrire z = (1 + ©)?™ sous forme trigonométrique.
b/ En déduire la valenr T, et S, |
2) Soit 11 un entier naturel. On considére la somme double Sn = Lo L gk 27
a/ Vérifier que S,, = n2"*1 41
b/ Démonter que S, = D=0 -+ 1)2/
¢/ En déduire que: ¥R_, k251 = (n — 1)2" + 1

d) Déterminer alors Ja valeur de la somme double Ty = ¥, TitL jok-1

f=1 dufe=1
Exercice 3 : (5pts)
0 10 0
On considére la matrice de M,(IR) suivant : 4 = 61 g 8, ‘1 1
0 e.1° 0

1) a/ Calculer A%
b/ Montrer que 4 est inversible puis déterminer 471

2) Montrer que A inversible et déterminer A™* par Ja méthode de Gauss



