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Probléme.

Onconsideérele R.ev E={u=(u,),,suite réelle; }: Iy, est absolument convergente}
n=0
A\ Toute suiterie commencant pas par le rang 0 sera complétée par des termes nuls, par exemple
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lasuite ¢ = V" = — prendra la valeur 0 pour le terme .
n=1

Pour une suite bornée b = (b,,) ., on considere lcs applications:
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Vérifierque r et vsontdans Eet s ¢ E.
Montrer que N est une norme sur E.
(a) Montrer que Nj est une norme sur E siet seulementsi b, #0,Yn=0.
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(b) Supposons que la suite (-—-) . est bomée. Montrer que Nj et N sont équivalentes.
nJnz0
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Supposons que b, = Py n=1ethby = 1. On considére la suite (1), de E tel que u; = (0,0,..., 1 ,0,...).

(@) Calculer N(uyg) et Np(ug) pour k= 1.

(b) N etNp sont elles équivalentes?

(a) Montrer que N(r)-N(v)=N(wv-r)=2N(r)-1.
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(b) Vérifier que N(v) < EN (r) puis déduire que N(r) = 3



PartieII .
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1. (a) Vérifierquepourn=1, Y ri= f dx.
. k=1 0o 1-x
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En déduire que ) rp =
n=1 0

(b)
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(c) Utiliser 5)a) pour déduire la valeur de Y vy,.
n=1
2. (a) Vérifier que Y s, est convergente.
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00 (1 k‘xk |
(b) Montrerque Vnz1letVxe{0,1]: Y ) | < y
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(c) Déduire que Y s; =1n(2)
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(b} Montrer que Z a, est convergente . (Ondonne n! ~ (:} Vv2nr).
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PourneN,onnote Ry= Y. g, Su= Y, Sk, An= Y oa et Vo= ) v
k=n+1 k=n+1 k=n+1 k=n+1
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1. (a) OnposeU,= Z — pour n € N. Montrer que :
i=n+14
U oo I
VneN, Ry = ——- :
n+l o k(k+1)

+00
L/ T (Ry).

(b) Montrer que
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(c) Conciure que K, ~ on’
2. (a) Montrer que:
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(d) Conclure que S, ~



