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IExercice 1:(4 points). I

1. Resoudre le systéme suivant: (les inconnues sont dans R)

r+t=1
(§): ¢ 2z+y—z—-t=2
y+2z—-t=1

2. Discuter suivant le réel m I'ensemble des solution du systéme (Sp,)

e § 2T

mz—y =2

lExercice 2:(6 points). I

Soit f:N — N ct g:N — N
% sl n est pal
n = 2n n 00 o ? est pait
5~ Sl n est 1mpair

1. Pour tout n € N, donner 'expression de f o g(n) et go f(n).
2. Montrer que f est injective et non surjective.
3.

(a) Vérifier que g n’est pas injective.

(b) g est-elle surjective ? Justifier.



lProbléme :(10 points). I

a et b étant deux nombres complexes.
Soit le polynéme P donné par, P(z) = z° — z* — 22 + ax + b pour tout = de C.

1. (a) Donner a et b sachant que 0 et 1 sont des racines de P.
(b) Vérifier que 1 est une racine double du polynéme P.

2. (a) Déduire qu’il existe un polynéme Q tel que, P(z) = z(z — 1)’Q(z) pour tout x de C
(b) Justifier que Q(1) # 0.
(¢) Donner le degré de Q.

3. a) Soit le nombre complexe j = e'5" . Vérifiez que j est une racine du polynéme P.

b) Quelle est la multiplicité de cette racine j 7
c¢) Déduire que j est une racine du polynéme P.

4. Montrer que Q(z) = x* + x + 1 pour tout z de C.
5. Déduire une factorisation (maximale) de P(z) pour z € C.

6. Déduire une factorisation (maximale) de P(z) pour z € R.




