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Algébre /E.S.N°2

Exercice : Soit le polyndme P défini pour la variable x par,

Px) = x* -4x*+3x-x*+4x-3 | pourtoutxdelR
1) Donner le polynéme dérivé P’ de ce polvnéme P.
2) Prouver que 1 est une racine double de P (autrement dit racine de P d’ordre de multiplicité 2 ).
3) Déduire qu’il existe un polynome Q tel que,
Px)= (x-1)> Q(x) , pour tout x de IR
4) Déduire qu’il existe des réels a,b,c etd avec a# 0 tel que,
P(x)= (x-1)*(ax’+bx’ +cx+d)

, pour tout x de IR

5) Déduire que,

(etdonc que P(x)=(x-1)2(x*-2x*-2x-3), pourtout xde IR).

6) Prouver que 3 est une racine simple (: racine d’ordre de multiplicité 1) de « X -2x-2x-3»
7) a) Prouverque j (ou j=¢ E2x¢3 ) est aussi une racine simple de « x* - 2 x* - 2 x— 3 ».

b) Déduire que toutes les racines dans € du polynéme « x° - 2 x* - 2 x— 3 ». sont les trois racines
deux & deux distinctes 3 , j et le conjugué de j, et que ces trois racines sont chacune une
racine simple.

8) Déduire la factorisation dans € du polyndme «x* -2 x*-2x-3»
9) Donner la factorisation dans IR du polyndéme «x*-2x*-2x-3».
10) a) Déduire la factorisation dans IR du polynéme P.

b) Quelle est la factorisation de ce polyndme dans C.

Bonne Chance



