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Exercice 1 : Soit IR?= {(x,y) | x,y IR} muni de la structure de IR-e.v. usuelle ( espace vectoriel sur IR
ou par définition, (x1,y1) +(%2,¥2)=(xa+ %2 ,y1+y2) et A (x,y)=(Ax,Ay), pourtoutidelR).
1) a) Soit deux vecteurs u; et u, de cet espace IR%. Que signifie que (u1, u,) est générateur ( dite
aussi famille génératrice ou encore la partie { u1, u; } est génératrice ) de cet espace IR??
b) Que signifie que (u., uy) estlibre?
2) Que signifie que (u1, uy) est une base de cet espace IR* ?
3) Soit le deux vecteurs de IR? suivants, vi =(3,1) et vo=( 2, 0).
Prouver que ( vi, v2) estlibre.
4) Prouver que (vi,v2) est générateur ( dite aussi famille génératrice ) de cet espace IR?,
5) Prouver que (v1,Vv;) est une base de cet espace IR? et déterminer les coordonnées dans cette

base de tout vecteuru=(a, b ) de IR%.

Exercice 2 : Soit le polynéme f défini pour la variable x (x eKavecK=IRou K =¢) par,
fix) = x*—x® —x+1

1) Soit K = IR. Justifier que 1 est une racine de f.
2) Déduire qu’il existe des éléments a,b,cetddelR avec a#0 tels que,

fix) =(x — 1)( ax®*+bx*+cx+d) , pour toutx de IR
3) Déterminer a, b, c et d et endéduire que f(x)=(x—1)(x® —1 ) pour toutxde IR.
4) i) Prouver que 1 est une racine simple du polynéme g défini par g(x) =x*> —1 pourx €¢.

ii) Sachant que e 2™/2 et son conjugué sont aussi des racines de g déduire la factorisation de g(x)
pour x dans ¢ et alors la factorisation de g(x) pour x dans IR.

5) Donner la factorisation de f(x) pour x dans IR.

Bonne Chance



