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Devoir de synthése du 2°™ Semestre .

EXERCICE N° 1 :

1°) a) Déterminer le développement limité 4 I’ordre 2 au voisinage de 0 de la fonction :

».
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b) Déduire le développement limité a ’ordre 3 au voisinage de 0 de la fonction :
X - arctgx.

2°) Soit f la fonctioin définie sur R par :

six+0

arctg

(m -1 )
fx) = L

0 six=0

a) Déterminer le développement limité de la fonction :
x> (W1+x%2-1) en0alordre4.

b) Donner alors le développement limité de f en 0 4 l'ordre 3 .

¢) En déduire que f est continue et dérivable en 0.

d) Déterminer I’équation de la tangente T a la courbe Cs de f au point d’abscisse 0

Puis préciser la position de Cf par rapport a T au voisinage de ce point.

On donne : 1{; =1—-x+x%+ -+ (=1)"x" + o(x™).

2
(1+x)* = 1+ax+a(a——1)£2—+o(x2)



Soitla fonction f:R - R

2x dt
1= | e

1°) Montrer que fest Définie surR et qu'elle est impaire. (Poser u = —t).

2°) a) Montrer que pour tout x > 0, m < f(x) < J__

b) En déduire lim Fix).
X—>+po
3°) Montrer que fest Dérivable sur R et calculer sa dérivée.

| 4°) Déterminer le signe de f'puis Dresser le tableau de variations de f et donner

R R

i Pallure de la représentation graphique de f ( On ne cherchera pas a préciser les valeur
extrémales de f ).

| EXERCICEN°3 :

| On considere Péquation différextielle (E):9y" + 6y’ + y = e* + 1. Ou y est une

| fonction de la variable réelle x définie et dérivable sur R et y'la fonction dérivée de y.

| 1°) Déterminer les solutions sur R de l'éguation dif férentielle

IE (Ep):9y" +6y'+y=0.

2% Déterminer une solution particuliére y; de (E{):9y" + 6y’ +y = e*
et y,de (E;):9y" +6y +y=1.

3°) Déduire la solution générale de ’équation différentielle (E).
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