Université de sfax Institut Préparatoire aux Etudes d’ingénieurs de Sfax

—Matiére: Analyse . | Section : PB

ier

Devoir de controle du 1

AU :2022/2023

EXERCICE N°I :

Soit @ un réel strictement positif. Soient (14,,) pen~

. h
Semestre. Durée : 1

et( U, )nens les suites définies par

la donnée de u; > 0 et pour tout entier natureln > 1.u,,.; = a(u,)?etv, =In(w,).

1°) Montrer que la suite (v, ),en+ est bien définie et qu’elle est

arithmético — géométrique qui vérifie v,,.; = 2v,

2°) Donner Pexpression dev,, en fonction de 1.
3°) Déduire Pexpression de u,, en fonction de nn..

EXERCICE N°2 :

+In(a)vn € N* .

On deéfinit les deux suites réelles (¢, nen €t (Vn)nen par:

== : 2 1

to =5 Uny1 ;Eun+§vn
EtvneN A 1

Py =1 Vn+1='5-‘€7n+gan

On désigne pourn € Npar:w, = u, — v, .

1°) montrer que (W, ),cy est une suite géométrique dont on précisera sa raison.

Exprimer w,, en fonctionden.

2°) Déduireque Vvn eN; v, <u,.

3°) Montrer que les suites (U,) ey €t (Vn)neny SOnt monotones.

4°) En déduire que (i) nen €t (U, )neny SONt convergentes.

5°) Montrer que les deux suites (U,) ey €t (Vn)nen convergent vers la méme limite,

EXERCICE N°3 : Calculer les limites suivantes ¢
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