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Partie II : Etude de la suiie (U,)

Pt

. Quel sera la nature de (U,) si |Up| € {|a|,8} 7
2. On suppose dans cette question que Uj € [0, B[U]B, 1].

i. Montrer que (V},) converge.
ii. Préciser les valeurs de la limite de (V,,) selon’ V.

(b) En appliquant les résultats de la question précédente (2.a) aux sous-suites (Usn)
et (Uan+1), montrer que (U,) diverge.




3. On suppose maintenant que Uy €]a, 0[.
(a) Montrer qu’il existe ng € N tel que Uy, € [0,1]. (Ind. On pourra raisonner par
Pabsurde.) '
(b) Déterminer, en utilisant ce qui précéde, la nature de Convergence de (U,) selon les

valeurs de UnO

1
i

4. Lorsque Uy < o, montrer que (U,) tend vers —oo
T

Lorsque Uy > 1, vérifier que U; < 0 et discuter la nature de la suite (U,,) selon les

[®x

Probléme II :

réel /. Montrer que 7 est 1n point

xiste une suite d’éléments de A qui converge vers un réel z alors
% A
L

(c) Réciproquement, munuu que si un réel x est un point adhérent 8 4 alors il existe
une suite d’éléments de A qui converge vers z.
4. Intervalle borné et points adhérents :
Soit I un intervalle borné de R de bornes a et b réels tels que a < b.
(a) Montrer que si z est adhérent & I alors z € [a, b}‘
(b) Justifier quo a et b sont des points adhérents 4 7. Quel est alors Pensemble des

points adhérents & 17
5. Densité et pmnts adhérents :
(a) On suppose dans cette question que A est dense dans R. Quel est ’ensemble des
points adhérents & A7
(b) Justifier que si tout réel z est adhérent & A alors A est dense dans R.
6. Quelgues exempies : Quel est 'ensemble des points adhérents de chacun des en-
sembles suivants 7
(a) Z (b) @n1o,1]




