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N.B: La qualité de la rédaction, la clarté et la précision des raisonnements

entreront pour une part importante dans 1’évaluation de la copie.

Exercice 1

Soit f Papplication définie par f(z) = sh (1 = 2)
-

1. a) Déterminer le domaine de définition Dy de f.
b) Montrer que le graphe de f est invariant par la symétrie centrale Sg ot €2 est un point

& déterminer. Conclure.

2. a) Justifier que f est dérivable sur D; puis Calculer sa dérivée f' .
En déduire que f définit une bijection de Dy sur un ensemble J que I'on préciscra.
b) Dresser le tableau de variation de f~1.
c) Justifier que la bijection réciproque f~! est une application dérivable sur J.
d) Donner la valeur de (f~1)'(0).

3. Soient A : x €]0, +o0[— ou E désigne la fonction partie entiére et g lappli-

1
14+ 2E(z)
cation définie sur Pintervalle J0, +oo[ par g(z) = (f~1(2))"™®.
a) En utilisant la définition, montrer que g est strictement monotone (préciser le sens de
monotonie).
(Ind. Utiliser la monotonie des fonctions i, f~1, In, exp).

b) Calculer thll g(x).

Exercice 2

Soit a € R telque |a

<1, on pose

M o
If{a) = e
(@) /0 1 — acos(z)

: rhr 3 1
1. Montrer que I(a) — / R / .
Jo 1—acos(x) Jo 14 acos(x)



2. Montrer que

/ 3 dx 2 b l1+a
= retan .
o l—uacos(z) +1—a? 1-a

1
3. Montrer que Vz > 0, Arctan(z) + Arctan(=) =

T

o3

0
4. Déduire que I(a) = ——-
V1—a?

Bon Travail
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