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Exercice 1

Soient 2; = v/3 — i et 22 = 1 — { deux nombres complexes.

1. Trouver la forme algébrique puis la forme exponentielle de o
<2

2. Déterminer les valeurs de cos( —1%) et sin( {%)

3. Résoudre alors dans R I'équation suivante d’inconnue réelle z :

(V6 +v2) cos(z) + (V6 — V2) gin(p) =9

Exercice 2

Soit z € R.
1. Exprimer sin(3z) en fonction de sin(z).
2. Déduire que pour tout k € N -

T

. A
3)c—+1-) — 4sm3(

. T .
sm(gi = 3sin( 37?1)

3. En déduire alors que :

nk,3x_3"“, % 1.
ZB sin (3k+1) = sm(BnH)——Zsm(x).




Exercice 3

1. Montrer par récurrence sur n € N que n? + n est divisible par 2.

2. En déduire que 6 divise n3 + 5n pour tout n € N.

Exercice 4

Soit n € N. On pose S, = Z 2.
0<i<j<n

1. Montrer que S, = n2"*! + 1.

n

2. Démontrer que S,, = Z(k +1)2F.

k=0

3. Déduire a l'aide d’'un changement d’indice que : Z Bl = n - 1)27 4 1.
k=1
n Jj+1
4. Déterminer alors la valeur de T,, = Z Z E2*-1,

=1 k=1

* x * Bonne Chance * x x
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