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! Une grande importance sera attachée a la rigueur du raisonnement,
§ ala clarté de la rédaction et au soin de Ia présentation.
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une applieation d'un ensemble F vers nn ensemble F. Montrer les équivalences

est buectwe = VAec PE),f(A)=

Erencice 2
Soient E un ensemble et f une application de E vers #(E). Montrer que f n’est pas
surjective (Indication : on pourra s'intéresser dlapatic A={zcE | z€éf {(z)})-

f A) Soient n un entier naturel supérieur ou égal a 2 et u = e . Considérons ’application
suivante :
f:C—C, z+— 2"

S

. Calculer f(1) et f(u).

2. L’application f est-elle injective?
3. Montrer que les deux assertions suivantes sont équivalentes :

(a) La restriction de f & R est injective;
(b) L’entier n est impair.
4. Montrer que f est surjective.

. On considére sur C la relation binaire & définie comme suit :

(3]

V(z,2') € C?, zR7 < f(2) = f(¢).

(a) Montrer que Z est une relation d’équivalence sur C.
(b) Déterminer ¢l(z) pour tout z € C.
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Soient p un entier naturel supérieur ou égal a 2, d = pged(n, p) et m = ppem(n, p).

Considérons les ensembles suivants :
Sn={z€eC | "=1} e S={z€C | =1}.

Montrer que n = min {k € N* | u*=1}.
Déduire que S, C S, si et seulement si n divise p.
Montrer que S, N S, = S;.

A-t-on 8, U8, = S ?

SO o L o

Soit g : S, —+ S, une application telle que g(z2') = g(z)g(z’) pour tout (2, 2’) € C%.
(a) Montrer que pour tout (z,k) € S, x Z, g(z*) = g(z)*.
(b) Déduire que g est injective si et seulement si g~1 ({1}) = {1}

(c) Expliciter 'application f lorsque n et p sont premiers entre eux.
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