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Devoir de controle n 2
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2. Calculer aq et a;.

3. Montrer que lim a, =0.
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(a) Montrer que Vz € R, chz > 1+ %
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(b) Etablir par récurrence que pour tout n € N, on a pour tout ¢ > 0 les inégalités

suivantes:
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5. (a) Montrer que pour tout n € N, = & iy K e =
1 V2(n+1)
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(b) Déterminer les rayons de convergence des séries entiéres suivantes. )
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(¢) Montrer que Z a,(—1)" converge et que Z a,, diverge.
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6. (a) Montrer par une intégration par parties la relation de récurrence entre a, et G0
suivante:

Vn >0, (n+ 2)anie = (n+ 1)an,.
(b) En déduire suivant la parité de n, I’expression de a,.
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7. On pose g(z) = Zanx”, z € [-1,1[.
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Momntrer que g vérifie
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(1 —2%)g' (z) —zg(x) =1si |z| <1,

et que
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Trouver 'expression sur | — 1,1[ de g & I'aide de fonctions usuelles.
z)), donner le développement
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fonction h définie par h(z) = 3(g(x)—g(—
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8. On considere
£l —
Nz = 5
Jo cht—z
(2 Maontrer a £ nct Wion définie sur | if
(a) Montrer que f est bien définie sur | — 00, 1.

(e) Montrer que g(—1)
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