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de degrés inférieurs ou égal . On considére 'application @ définie sur R,[X] par :
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1. Montrer que ® € L(R,[X])
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3. Ecrire A la matrice de ® dans la base canonique B, =

4. En déduire les valeurs propres de ® puis montrer que

5. Montrer qu’il existe une unique famille de polynémes unitaires (Hy, ..., H,) de R, [X] tel
que ®(Hy) = —2kH; , pour tout k € {0,...,n}.

6. Montrer que deg(H;) = k , pour tout k € {0,...,n}.

7. Calculer Hg, Hl et B’Q

Partie 2

1. Montrer que pour tout n € N, on a
Hoa (X) = XHo(X) — L H,(X).
2. En déduire que pour tout n € N*, on a
H,(X) =nH,_(X).
3. Montrer que pour tout n € N*, on a

2H,41(X) = 2X Hp(X) + nH,_y(X) = 0.



4. Montrer que pour tout n € N, on a

Hn(—X) = (=1)"H,(X).

/

2. Démontrer que l'on définit ainsi un produit scalaire sur R,[X].
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8. Montrer que pour tout n € Non a
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9. On admet que / e~ dz = /n. Montrer que ||H,||? = Vm
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